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 วิชา PAT 1 :  คณิตศาสตร์ 
 ชุดที่ 1   (ตอนที่ 5/7)  

 
  

1. ให v, w, x, y และ z เปนขนาดของมุมทั้งหาของรูปหาเหลี่ยม (วัดเปนองศา) 
สมมุติวา v < w < x < y < z และ v, w, x, y และ z เปนลําดับเลขคณิต   
จงหาคาของ x 

 1) 72 องศา 2) 84 องศา 3) 90 องศา 4) 108 องศา  
2. ผลลัพธของ ∑

=
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1k k1arctan  มีคาเทากับขอใด 

 1) 2
π  2) π 3) 2

3π  4) 2π - 1 
 
3. สําหรับจํานวนเต็มบวก n ที่นอยกวา 2002  
 กําหนด an = 11 ถา n หารดวย 13 และ 14 ลงตัว 
   an = 13 ถา n หารดวย 14 และ 11 ลงตัว 
   an = 14 ถา n หารดวย 11 และ 13 ลงตัว 
   an = 0 สําหรับคาอื่นๆ ของ n  
 จงหาคาของ ∑

=

2001

1n na   

 1) 448 2) 486  3) 1560 4) 2001  
4. ถา f, g, h สอดคลองกับ f(1) = g(1) = h(1) = 1 และ f′(1) = g′(1) = h′(1) = 2 

แลว (fo(gh))′(1) เทากับขอใดตอไปนี้ 
 1) 8 2) 4 3) 2 4) 1  
5. ในการหาความสัมพันธเชิงฟงกชันระหวางคะแนนสอบกลางภาค (x) และคะแนน

สอบปลายภาค (y) ของนักเรียนหองหนึ่ง ไดสมการเปน y = 3x - 10 ขอใด
ตอไปนี้ผิด 

 1) ถานักเรียน 2 คน คะแนนกลางภาคตางกัน 5 คะแนน จะไดคะแนนปลายภาค
ตางกันโดยประมาณ 15 คะแนน 

 2) นักเรียนแตละคนจะไดคะแนนสอบปลายภาคโดยประมาณ 26 คะแนน เมื่อ
ไดคะแนนสอบกลางภาค 12 คะแนน 

 3) ถานายแดงสอบไดคะแนนกลางภาค 10 คะแนน แลวนายแดงจะไดคะแนน
สอบปลายภาคโดยประมาณ 20 คะแนน 

 4) นักเรียนทุกคนสอบไดคะแนนปลายภาคมากกวาคะแนนกลางภาค  
6. สมการพหุนาม P(x) = 0 เมื่อ P(x) = x3 + ax2 + bx + c มีสมบัติวา 

คาเฉลี่ยเลขคณิตของคําตอบ, ผลคูณของคําตอบ และผลบวกของสัมประสิทธิ์
ตางมีคาเทากัน ถาระยะตัดแกน y ของกราฟของ y = P(x) เทากับ 2                             
จงหาคาของ b 

 1) -11 2) -10 3) -9 4) 1  
7. ให k เปนจํานวนจริงที่ทําให 

∞→n
lim 2      2  2  2

        k
1)n(n...4(3)3(2)2(1)

n)...32(1n
+++++

++++  = L  

โดย  L ∈ R - {0}  แลวคาของ k + 2
L  ตรงกับขอใดตอไปนี้ 

 1) 5 2) 4 3) 3 4) 2 

 
 
 
 
 
 
 
 

เฉลย 
 
1. เฉลย 4) 108 องศา 
   รูปหาเหลี่ยมสามารถแบงเปนรูปสามเหลี่ยมได 3 รูป ดังนั้นผลบวก

ของมุมภายในรูปหาเหลี่ยมเทากับ 3 ⋅ 180° = 540° = v + w + x + y + z 
   พจนของลําดับเลขคณิตสามารถเขียนในรูปแบบ 
   x - 2d, x - d, x, x + d, x + 2d เมื่อ d เปนผลตางรวม 
   ดังนั้น (x - 2d) + (x - d) + x + (x + d) + (x + 2d) = 5x = 540° 
   จะได x = 108°  
2. เฉลย 1) 2

π  

 พิจารณา  ∑
=
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1k k1arctan  = arctan 1 + arctan 
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31  ...(1) 

 ให A = arctan 













21  และ B = arctan 













31  ∴  tan A = 2
1  และ tan B = 3

1  

 ดังนั้น tan 
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 ∴   arctan 
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31  = 4
π  ...(2) 

 แทน (2) ใน (1) จะได ∑
=
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1k k1arctan  = 4
π  + 4

π  = 2
π  

 
3. เฉลย 1) 448 
 เนื่องจาก   2002 = 11 ⋅ 13 ⋅ 14 
 พิจารณาจํานวนเต็มบวก n ที่มีคานอยกวา 2002 
 ถา  n  =  13 ⋅ 14 ⋅ i เมื่อ  i  =  1, 2, …, 10 จะได an = 11  
 ถา  n  =  14 ⋅ 11 ⋅ j เมื่อ  j  =  1, 2, …, 12  จะได an = 13  
 ถา  n  =  11 ⋅ 13 ⋅ k เมื่อ  k  =  1, 2, …, 13  จะได an = 14 
 an = 0 สําหรับคาอื่นๆ ของ n  
 ดังนั้น    ∑

=

2001

1n na   =  11 ⋅ 10 + 13 ⋅ 12 + 14 ⋅ 13 + 0 = 448 

4. เฉลย 1) 8 
    (fo(gh))′(x) = f′(gh(x))(gh)′(x) 
     = f′(g(x) ⋅ h(x))[g(x)h′(x) + h(x)g′(x)] 
    ∴  (fo(gh))′(1) = f′(g(1) ⋅ h(1))[g(1)h′(1) + h(1)g′(1)] 
     = [f′(1 ⋅ 1)][(1 ⋅ 2) + (1 ⋅ 2)] 
     = [f′(1)][2 + 2]  =  2 ⋅ 4  =  8 

5. เฉลย 4) นักเรียนทุกคนสอบไดคะแนนปลายภาคมากกวาคะแนนกลางภาค 
  1) ถูก สมมติให ก และ ข มีคะแนนสอบกลางภาคเปน xก และ xข 

ตามลําดับ ซึ่ง xข = xก + 5  
   จะได yก = 3xก - 10 ...(1) 
    yข = 3xข - 10 
     = 3(xก + 5) - 10 
     = 3xก + 5 ...(2) 
 นํา (2) - (1) ;  yข - yก = 15 
 ดังนั้น ถาคะแนนสอบกลางภาคตางกัน 5 คะแนน จะไดคะแนนสอบปลายภาค

ตางกันโดยประมาณ 15 คะแนน 
  2) ถูก เพราะ  y  =  3x - 10  =  3(12) - 10  =  26 
   (สอบไดกลางภาค 12 คะแนน แทนคา x = 12) 
  ∴  นักเรียนแตละคนจะไดคะแนนสอบปลายภาคโดยประมาณ 26 คะแนน 
  3) ถูก เพราะ  y  =  3x - 10  =  3(10) - 10  =  20 
   (นายแดงสอบไดคะแนนกลางภาค 10 คะแนน แทนคา x = 10) 
  ∴  นายแดงจะไดคะแนนสอบปลายภาคโดยประมาณ 20 คะแนน 
  4) ผิด เพราะถา x มีคานอยกวา 5 เชน x = 4 จะได y = 3(4) - 10 = 2 

ซึ่งนอยกวา x  
6. เฉลย 1) -11 
 ผลบวกและผลคูณของคําตอบของ P(x) = 0 คือ -a และ -c ตามลําดับ  
 เนื่องจาก คาเฉลี่ยเลขคณิตของคําตอบ, ผลคูณของคําตอบ และผลบวกของ

สัมประสิทธิ์ ตางมีคาเทากัน ดังนั้น 
    - 3

a   =  -c  =  1 + a + b + c 
 เนื่องจาก c = P(0) เปนระยะตัดแกน y ของ y = P(x)  
 จะไดวา c = 2 ดังนั้น a = 6 และ b = -11  
7. เฉลย 3) 3 
   2(1)2 + 3(2)2 + 4(3)2 + ... + (n + 1)n2 

   = (1 + 1)12 + (1 + 2)22 + (1 + 3)32 + ... + (1 + n)n2 

   = (12 + 13) + (22 + 23) + (32 + 33) + ... + (n2 + n3) 
   = (12 + 22 + 32 + ... + n2) + (13 + 23 + 33 + ... + n3) 
   = 6
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 เพื่อใหหา limit ไดเปนจํานวนจริงที่ไมเทากับ 0 ดีกรีของตัวเศษตองเทากับตัวสวน 
  ∴  k = 2 

 และจะหาคา   
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 ∴  k + 2
L  = 2 + 2

2  = 3 
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